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Trigonométrie

Dans le plan orienté muni d'un repère orthonormal (O,~i,~j), on considère le cercle C de centre 0
et de rayon 1. Soit M un point de C, et θ = (~i,

−−→
OM). M a pour coordonnées (cos θ, sin θ) dans le

repère (O,~i,~j). Les fonctions sinus et cosinus sont 2π-périodiques, respectivement impaire et paire.

On dé�nit également la fonction
tangente sur Dtan = R \ {π

2 +
kπ, k ∈ Z} par :

tan θ =
sin θ

cos θ

Cette fonction est impaire et π-
périodique.

O−1 1

−1

1

cos θ

sin θ
tan θ

θ

Proposition 1. 1) Les fonctions cos et sin sont dérivables sur R, et on a pour tout x ∈ R :

cos′ x = − sinx sin′ x = cos x

2) La fonction tan est dérivable sur Dtan, et on a pour tout x 6= π
2 + kπ :

tan′ x = 1 + tan2 x =
1

cos2 x

3) ∀x ∈ R, sin(x+ π
2 ) = cos x, donc la courbe du sinus se déduit de celle du cosinus par translation

de vecteur (π
2 , 0).
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I Formules à connaître par

c÷ur :

cos2 a + sin2 a = 1

cos(a + b) = cos a cos b− sin a sin b

sin(a + b) = sin a cos b + cos a sin b

tan(a + b) =
tan a + tan b

1− tan a tan b

cos2 a =
1 + cos 2a

2

sin2 a =
1− cos 2a

2

Avec t = tan θ
2 :

cos θ =
1− t2

1 + t2

sin θ =
2t

1 + t2

tan θ =
2t

1− t2
si t2 6= 1

Tableau des valeurs usuelles :
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II Formules à savoir retrou-

ver rapidement :

cos(a− b) = cos a cos b + sin a sin b

sin(a− b) = sin a cos b− cos a sin b

tan(a− b) =
tan a− tan b

1 + tan a tan b

cos 2a = cos2 a− sin2 a

= 2 cos2 a− 1 = 1− 2 sin2 a

sin 2a = 2 sin a cos a

tan 2a =
2 tan a

1− tan2 a

cos a cos b =
1
2
(cos(a + b) + cos(a− b))

sin a sin b =
1
2
(cos(a− b)− cos(a + b))

sin a cos b =
1
2
(sin(a + b) + sin(a− b))

cos p + cos q = 2 cos
(

p + q

2

)
cos

(
p− q

2

)
cos p− cos q = −2 sin

(
p + q

2

)
sin

(
p− q

2

)
sin p + sin q = 2 sin

(
p + q

2

)
cos

(
p− q

2

)

Il faut en�n être capable de simpli�er très
facilement certaines expressions en s'aidant du
cercle trigonométrique. Par exemple :

sin(π + θ) = − sin θ

cos
(π

2
+ θ

)
= − sin θ

cos(π − θ) = − cos θ
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